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venant à s'évanouir avec son premier facteur x, la racine correspondante de l'équation auxiliaire en z ne fait plus partie ni des racines positives ni des racines négatives de cette même équation.
Les résultats précédents subsistent dans le cas même où la proposée a des racines égales. Dans cette hypothèse, la parabole que Ton considère devient tangente en plusieurs points à Taxe des abscisses, et ces points sont évidemment des sommets de la courbe, puisque leurs abscisses satisfont à l'équation dérivée. Mais, quoique ces sommets puissent être simples, ou triples, ou quintuples, etc., ils ne peuvent dans aucun cas être considérés comme sommets de première ou de seconde espèce, attendu que l'ordonnée de chacun d'eux étant nulle n'a plus de signe déterminé et qu'on ne peut décider par suite si cette ordonnée devient un maximum ou un minimum absolu. On ne doit donc tenir aucun compte des racines des équations auxiliaires en y et s qui correspondent a de semblables sommets; mais ces racines disparaissent d'elles-mêmes à cause du facteur X qui, étant égal à zéro, fait évanouir les deux produits
Ainsi, dans tous les cas possibles, la différence moyenne entre les nombres de racines inégales positives et négatives des équations auxiliaires ci-dessus mentionnées détermine immédiatement : i° la somme faite de la différence entre les nombres de sommets de première et de seconde espèce situés du côté des abscisses positives et de la différence semblable formée du côté des abscisses négatives; 2° l'excès de la première différence sur la seconde. D'ailleurs, si l'on veut étendre les théorèmes précédemment démontrés au cas où l'équation donnée a des racines égales entre elles, on reconnaîtra sans peine que la somme des deux différences en question est toujours inférieure d'une unité au nombre total des points d'intersection ou de tangence de la courbe avec l'axe des x. De plus, l'excès de la première différence sur la seconde sera supérieur d'une unité, égal ou inférieur d'une unité à l'excès du nombre des points d'intersection ou de tangence situés du côté des abscisses positives sur le nombre de ceux qui seront situés du côté des